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Partie 1 : Somme et différence de fonctions

Lorsque deux fonctions f(x) et gx) sont combinées pour former la fonction (f + g)(x) ou (f - g)(x), la nouvelle fonction
est appelée la somme ou la différence de f et g.

Le graphique de f+g ou f-g peut étre obtenu en additionnant ou en soustrayant les coordonnées y correspon-
dantes. Ceci s’appelle le principe de superposition.

(f + 20 = f(x) + gx)
(f =)0 = f(x) - gx)
Exemple 1: Soit f(x) = - x?+ 3 et gx) = - 2x, détermine les graphiques de (f + g)(x) et (f - )(x).

Méthode 1 : Graphiquement

X fx) 8(x) f(x) + g(x) f(x) — g

-3 -6 6 0 —-12

-2 -1 4 3 -5

-1 2 2 4 0

0 3 0 3 3

1 2 —2 0 4

2 -1 —4 -5 3

3 —6 —6 —12 0
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Méthode 2 : Algébriquement

fF+@) =fO)+gx)=(=-x*+3)+(—-2x)= —x*—2x+3

Compleéte le carré pour trouver le sommet :

F+e0) = —(2+20)+3= —(2+2x+1-D+3= - (P+2x+1D)+1+3= —(x+1)°+4
le sommet est (-1, 4)

(f-80) =f)—g) =(=x*+3) = (=2x) = = x> +2x +3

Compléte le carré pour trouver le sommet :

-9 = —(x2-2x)+3= —(2—2x+1-1)+3= - (2 -2x+ 1D +1+3= —(x—1)°+4

le sommet est (1, 4)

x (f+ ) x (-89
—4 -5 -2 -5
-3 0 -1 0
-2 3 0 3
-1 4 1 4
0 3 2 3
1 0 3 0
2 -5 4 -5
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(F+0)(x) 3 r (F-g)(x)

(f+2x):D:{xeR}, Im:{yeR|yc<4}
(f—gx:D:{xeR}, Im:{yeR]y<4}

Remarque : Le domaine de la somme ou de la différence de fonctions est I'intersection des domaines de f et g

Partie 2 : Produit et quotient de fonctions

Lorsque deux fonctions f(x) et gx) sont combinées pour former la fonction (f-g)(x) ou (f +g)x), la nouvelle fonction
est appelée le produit ou le quotient de f et g.

Le graphique de f-g ou f=+g peut étre obtenu en multipliant ou en divisant les coordonnées y correspondantes.
(Fx@)x) = f(x)xgkx)

(F+)x) = f(x)+g()

Exemple 2 : Soit f(x) = x + 3 et g(x) = x* + 8x + 15. Détermine une équation et un graphique pour

a) (fxg)x)

(fx(x) = f0g(x) = (x + 3)(x? + 8x +15) = (x + 3)(x + 3)(x + 5) = (x + 3)’(x + 5)

Abscisses a l'origine a -3 (d’ordre 2) et -5 (d’ordre 1). S’étend du quadrant III au quadrant I.
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5 T T | |
4 F i
3 r _
2 r _
1r _
0
1+ -
2+ -
a3t -
_4 - -
5 | I I I I I I I
-7 -6 5 4 3 2 -1 0 1 2 3
b) (f+9)x)
) _ &) _ x+3 _ 1 x4 —5
U000 = 00 = Geaa+s x+5 7 ~> 73
AV :x= -5
AH:y=0
Trouax= -3

Remarque : il y a toujours une AH a y = 0 lorsque le dénominateur est de degré supérieur au numérateur
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5 | T T T T T T T |
|
4 F I
| Yy=X+5
3r |
|
2r |
{ \||:':{"|
|
1 |

5 ] ] | 1 ] ] | | ]

9 8 -7 6 5 4 -3 2 -1 0 1

c) Indique le domaine et I'image des deux fonctions
(fxgx): D:{x € R}, Im:{y € R}

(f+gx): D:{xeRlx# —5 -3}, Im:{y €Rly#0, 0.5}
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