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5.8 Révision avant-test de l'unité 5 — Identités et équations
trigonométriques avec solutions

Ce document a été composé et mis en forme par Annie Bernatchez.

Le contenu du cours provient de www.jensenmath.ca

Section 1 : Identités de transformation et de cofonction

1) Sachant que sin (%”) ~ 07818, utiliser des expressions trigonométriques équivalentes pour évaluer ce qui suit,
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Section 2 : Angles composés

2) Utiliser une formule des angles composés appropriée pour exprimer comme une seule fonction trigonométrique,
puis déterminer une valeur exacte pour chacune.

a) sin Z cos = + cos = sin =
3 6 3 6

sin(z + Z)
3 6

sin(27r + ﬂ)
6 6

b T — sin Zsin 2%
) cos 3 cos B sin 3 sin D
= cos(n + ST[)
- 30 12
_ C05(471 + 571')

12 12
= cos o cos il
= 5 =

V2

3) Appliquer une formule des angles composés, puis déterminer une valeur exacte pour chacune.

a) COS<3_” _ E)

4 6

= cos3—7TcosE+sin3—7TsinE
- 4 6 4 6
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3 6, V2
- 4 4
R
- 4
b sin (5_7[ —_ 2_7[>
) s T3
= sin o cos n cos o7 sin 2
- 4 3 4 3

_V2 6
=T t7
_V2+46
- 4

4) L'angle x est au premier quadrant et I'angle y est au deuxiéme quadrant tels que cosx = % et siny = 2—75 Déter-
miner une valeur exacte pour...

a) sinx
A\
'1 ]
'5
O =
12 i
. 5
sinx = 3=
b) cosy
A
! " 25 :
7|
i —
24
cosy = — cosf = — %

C) sin(x + )

= sinxcosy + cosxsiny

= (3)(- %)+ (E)(z)
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120 84
~ 35 T35
36
~ 325

d) sin(x — y)

= sinxcosy — cosxsiny

- (5)(-%)-(E)(z)

B 120 84
- 325 325
204
- 325

e) cos(x +y)

cosxcosy — sinxsiny

- (5)(-5)- (5)(z)

_ 2835
T 325 325
_ .3
T 325

f) cos(x — y)

= cosxcosy + sinxsiny

- (5)(-%)* (5)(z)

ERVE 25 13125

=8 B

T 325 0 325

- o3

325

5) Utiliser une formule des angles composés appropriée pour déterminer une valeur exacte pour chacune.
1z

a) sin =

—sin(g—n+3—ﬂ)—sin<2—ﬂ+z)
- 12 12) 3 4

= sin 2—”cosz + cos2—nsin
- 3 4 3

_ Ve, V2 _ +4/2
T4 4 - 4
Vs

C Z
)tan12
—tan(3—ﬂ+4—ﬂ>—tan(z+z>
- 12 12) 4 3

. T . T

tan 7 + tan 3 3 1+\/§

I3 T
1 - tan%tanZ 1_1(\/3)

1+\/§X1+\/§_ 1+2y3+3
1-43 1443  1-3

L2 ENPIN
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6) Une échelle de 15 m appuyée contre un mur est en position dangereuse si elle fait un angle de moins de %
radians avec le mur. Utiliser une formule des angles composés pour déterminer une expression exacte de la
distance minimale a laquelle le pied de 1’échelle peut étre placé du mur pour que 1’échelle soit stable en toute sécu-
rité.

12
15
X
T X
sin 15 =
. [4m 3 X . (T e
in(3-%3)=w-n(5-7)=%
LT T T .7 X
SIHECOSZ—COS§SIHZ:1—S
V3 2 1\(2 X
2 )\ 2 ‘(5> 2)T 1
VE-A2 _ x
4 15
_156/6-vD)
4

Section 3 : Formules des angles doubles

7) Exprimer chacune des expressions suivantes comme un seul rapport trigonométrique, puis évaluer

T T
a in - X
) 2sin 13505 7

sin [2<£>] = sinE
12/1 6

01 —Zsin2<%{)

3 3
cos[2< ﬂ) = COS 7[

0 T
V2

2
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7) L'angle x se situe au troisiéme quadrant, et tanx =

24
e
H -
| x
1
7 ]
' 25
1
1
a) Déterminer une valeur exacte pour cos(2x)
cos(2x) = cos?x — sin®x
(-2 -(-3)
- 25 25
_ 376 _ 49
T 625 625
= 327
T 625
b) Déterminer une valeur exacte pour sin(2x)
sin(2x) = 2sinxcosx
7 24
=2(-5)(- 3)
- 336
T 625
8) Sachant que sinx = 133 eto<x< 7_2’, trouver sin(2x)
!
1 ]
'5
]
I
12

sin(2x) = 2sinxcosx

5\/12
-2(33)(5)
_ 120
169
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9) Sachant que cosx = - ‘_; etr<x< 37” , trouver tan(2x)
i
d e
I_I —_—
3
i 5
2tanx
tan (2x) = 1 — tan®x
_2()
- 2
1-(3)
3
3 3 16
- 2= (3)(7)
16
_ 24
-7
Section 4 : Identités trigonométriques
10) Prouver chacune des identités suivantes sur une feuille séparée
a) sin®x(1 + cot?x) = 1
MG MD
= sin?x(1 + cot®x)
= sin®x + sinzx(c_ij>
sin®x -1
= sin?x + cos®x
=1
MG =MD
b) 1 — cos?x = tanxcosxsinx
MG MD
= tanxcosxsinx
=1- cos’x = < Sinx)cosxsinx
cosx
= sin®x = sinxsinx
= sin’x

MG =MD
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20 in2
c cos®x — sin“x

T L. T 1— tanx
COs“X + sInXCOoSXx

MG

MD

(cosx — sinx)(cosx + sinx)
cosx(cosx + sinx)

cosx — sinx
cosx

1 — tanx

cos X sinx

Cosx CoSx

cosx — sinx
cosx

MG =MD

d) 1 1

+ = 2csc?x
14 cosx = 1— cosx

MG

MD

_1(1 = cosx) + 1(1 + cosx)
~ (1 + cosx)(1 — cosx)

1—cosx+ 1+ cosx
1 — cos®x
2
sin? x

= 2csc?x

sin? x

MG =MD

e) sin(2r — x) = — sinx

MG

MD

= sin(27 — x)

sin(27r)cosx — cos(27)sinx

= 0(cosx) — 1sinx

= — sinx

= — sinx

MG =MD

f) [sin(2x)](tanx + cotx) = 2

MG

MD

= [sin(2x)](tanx + cotx)

. sinx cos X
2sinxcosx| —— —_—

cosx sinx

. sin?x + cos®x
2sinxcosx| ———————

cosxsinx

. 1
2sinxcosx| —————
cosxsinx

=2

MG =MD

g) 2sinxcosy = sin(x + y) + sin(x — y)

MG

MD

= 2sinxcosy

= sin(x + y) + sin(x — y)

= 2sinxcosy

sinxcosy + cosxsiny + sinxcosy — cosxsiny

MG =MD
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h) (cosx — sinx)2 =1 - sin(2x)

MG MD

cos®x — 2cosxsinx + sin®x

1 — sin(2x)

1 — 2sinxcosx

=1— 2cosxsinx

MG =MD
.\ 1 — sin?
i)~ =8 g cos?x
cot?x
MG MD
cos?x
(C052X>
sin? x =1— cos’x
sin?x s
= cos’xx —= = sin’x
cos? x
= sin’x
MG =MD
: 2 1— cosx
CsCX — cotx) = ——
]) ( ) 1+ cosx
MG MD

1—cosx 1-— cosx
1+ cosx 1-— cosx

1 1 >
. _2( _ )(q)sx)_'_ coszx 1 —2cosx + cos®x
i sinx /\ sinx i =
sinx sin®x 1 — cos?x

= csc?x — 2cscxcotx + cot?x =

_ 2
_ 1-—2cosx + cos’x 1 —2cosx + cos®x

) =
sin? x sin? x
MG = MD
_ 9ain2
k) ﬂ + 2sin X cos Xz cos X
cosx + sinx 2 2
MG MD

1 — 2sin’x . [ (x)]
= ——— +sin|2{ =
cosx + sinx 2

1 — 2sin’x sinx(cosx + sinx)
cosx + sinx cosx + sinx

1 — 2sin?x + sinxcosx + sin®x
cosx + sinx = COSX

cos?x + sinxcosx
cosx + sinx

cosx(cosx + sinx)
cosx + sinx

= cosx

MG =MD

Section 5 : Résoudre des équations trigonométriques linéaires

11) Déterminer les solutions approximatives de chaque équation dans l'intervalle 0 < x < 27, au centiéme de radian
pres.

a) cosx + 0.6 =0

cosx = — 0.6
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2

0or 2n

an2

X, = cos™ (= 0.6) x~ 2.21

B=m—221~0093

X, =7+ 093 = 4.07

b) sinx-25=0

sinx = 2.5. Remarque : -1 < sinx < 1. Aucune solution.
C) cscx+3=0

cscx = —3 - sinx = —

W=
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2

n 0or 2n

an2

x; = sin! ( - %) ~ — 034+ 27~ 594
X, =+ 0.34 ~ 3.48
d) cotx —2.75=0

4
tx = 2.75 te = —
cotx - tanx = oo

Droits d’auteur © 2026 Annie Bernatchez—Tous droits réservés.

10



5.8 Révision avant-test de I'unité 5 — Identités et équations trigonométriques avec solutions

2

m © Dor2m

an2

4
— -1( T ~
X; = tan (11) 0.35
x, = m+ 035 % 3.49
12) Déterminer les solutions exactes de chaque équation dans l'intervalle 0 < x < 27.
a) tanx+1=10

tanx = —1
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2

0or 2n

an2

= T _ 37
L 4 4

.4 T
—ar— 2 = =
X, T 7 I

b) sinx-0.5=0

sinx = !
)
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2

Ifﬁ T

n 0or 2n

an2

T T 51
Xlzgrx2:7f—€:?

C) cotx +4/3 =0

cotx = —+/3 —» tanx = -

-
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REMSE =T

d) secx—ﬁ:O

secx = /2 = cosx =

1
V2

2

0or 2n

an2

5
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2

an2

Section 6 : Résoudre des équations trigonométriques a angle double

13) Déterminer les solutions de chaque équation dans l'intervalle 0 < x < 27, au centiéeme de radian preés. Donner des
réponses exactes lorsque c’est possible.

1

a) cos(2x) = — i

Période de cos(2x) = 27” = 27” = z. Soit k = 2x.

cosk = —

Bl =
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2
A
1 AP
n 0 or 21
=,
AB
3m2

1
B = cos™! (Z) ~ 1.32
ky=7m—132~ 182, ky = 7+ 1.32 ~ 4.46
2x; = 1.82 = x; = 091, 2x, = 446 — x, = 2.23
X3 =X +7m~ 405, x4 = x, + 7 = 537
Réponses : x ~ 091, 2.23, 4.05, 537
b) 5tan(3x) =5 =0
Période de tan(3x) = % = % Soit k = 3x.

tan(3x) =1 — tank = 1
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2
14
n 0 or 21
=
Tid
3n2
V4 T 57
k1=Z,k2=7T+Z=T
3x—ﬂ—>x—7r 3x—5ﬂ—>x—5ﬂ
174 17 1277727 4 T 12
3TAT I T T2 T /M T T3 T 2 T 12 T 127 4
x_x+7'r_97r+47r_137rx_x+7r_137r+47r_1771
STHMTZI TR T2 T 12T T3 T 12 12~ 12
RépOIlSGS'x— n St 3r 13z 17n 7Tm

127 127 47 127 127 4

Section 7 : Résoudre des équations trigonométriques quadratiques

14) Déterminer les solutions approximatives de chaque équation dans l'intervalle 0 < x < 27, au centiéme de radian
pres.

a) sin’x —0.25 =0

.2 1 .
51nx:Z—>51nx: +

N =
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2

an2

T St e 117
Xlzgr)Cg:?/)%:?rxA;:?

Réponses (au centieme pres) : x » 0.52, 2.62, 3.66, 5.76
b) tan’x —121=0

tan’x = 1.21 — tanx = =+ 1.1
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2

0or 2n

an2

B = tan"1(1.1) ~ 0.83
X, ~ 083, x,=m—083~ 231, x3=m+0.83 %397, x4 =27 — 083 ~ 545

15) Pour chacune des questions suivantes, déterminer une solution exacte si possible. Si des solutions exactes ne
sont pas possibles, déterminer des solutions approximatives arrondies au centiéme pres.

a) 2sin?x — sinx —1 =0

(sinx — 1)(2sinx + 1) =0

sinx =1
_+{0.1)
III/
!
:I | =
\ -'
Il\ /Jl
T
X, = E
. 1
sinx = — 5

19
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w2
n Oaor 2m
—
/G 5
3mi2
S S S S N\
X277T+676’x37ﬂ 5= &
A . T 7 117
Réponses : x = ==

b) tan?x + 3tanx — 28 = 0
(tanx + 7)(tanx — 4) = 0

tanx = —7
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2
A
171
n 0 or 21
—-
B5
3m2

Xp=tan (=7~ —143+ 21 ~ 485, x, x 71— 1.43 = 1.71

tanx = 4
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2
A
aa
n 0or 2n
=
Alf
an2

X3 = tan"'(4) x 1.33, x4 & 7+ 1.33 = 4.47
Réponses : x ~ 1.33, 1.71, 447, 4.85

C) sec?x — 5secx + 6 =0

(secx —2)(secx —3) =0

1
Ssecx = 2 = Cosx = 3
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2

0or 2n

3

an2

T
x1:§,x2:27r— =

secx = 3 — cosx =
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x5 = cos~1 <%> ~ 123, X4 = 27 — 1.23 m 5.05

Réponses : x = g 5—3” 1.23, 5.05

d) 2cos?x — 4cosx = 0
2cosx(cosx —2) =0

cosx =0

cosx —2 =0 — cosx = 2= Aucune solution

3

Réponse : x = 7_2f =

2
23
0oar 2n
=,
05
an2
2
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e) 6sin’x — sinx —1 =0
(2sinx — 1)(3sinx + 1) = 0

sinx = L
)

2

m 0or 2n

32

=

1l
ENE)

=

RS

1]

B ]

|
ENE)

I

sinx = —

Wl
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2

n 0or 2n

an2

_ 1
x3 = sin 1<— §>z —0.34 + 27 ~ 594, X4 = 7+ 0.34 & 3.48
Réponses : x = % %” 3.48, 5.94

16) La hauteur, k, en métres, au-dessus du sol d'un passager sur une grande roue peut étre modélisée par 1'équa-
tion n() = 10sin [% = 7.5)] +12, 0l t est le temps en secondes. A ¢ = 0, le passager est au point le plus bas. Déterminer
les deux premiers instants ot le passager se trouve a 20 métres au-dessus du sol, au centiéme de seconde preés.

w
20 = 10sin | = (t — 7.5)| + 12
5m[ls( )]+

0.8 = sin [%(z - 7.5)]. Soit x = %([ —75).

sinx = 0.8
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2

21 93

n 0or 2n

an2

x; = sin™!(0.8) ~ 0.93, x, = 7 — 0.93 ~ 2.21
w
093 = (t—7.5) — 175~ 444 > 1 ~11.93 secondes
T d
221 = £(t=75) = t =75~ 10.55 - ¢ ~ 18.07 Secondes

17) La hauteur, en meétres, d"un clou sur une roue a eau au-dessus de la surface de I'eau, en fonction du temps, peut
étre modélisée par la fonction n(r) = — 4sin | Z(t - 1)] +25, ol t est le temps en secondes. Pendant quelles périodes le

clou est-il sous 1’eau durant les 24 premieres secondes de rotation de la roue?
amp = 4; période = % - g secondes
T

max = 25+4 =65, mn=25-4= —-15

Droits d’auteur © 2026 Annie Bernatchez—Tous droits réservés. 27



5.8 Révision avant-test de I'unité 5 — Identités et équations trigonométriques avec solutions

... surface de l'eau

0= —4sin[g(t—1)] +25

0.625 = sin[%(t—l)].soitxz %(t—l).

sinx = 0.625

2

0orZn

ane?

X, ~ 0675 -t = 1.86; x, ~ 247 - t = 4.14
Sous 'eau : 1.86 < t < 4.14 secondes

Puisque la période est de 8 secondes, le clou est de nouveau sous 1’'eau & 9.86 < t < 12.14 et 17.86 < ¢ < 20.14 secondes
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